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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA

CLASA A XII-A (M1 4 ore)
— ETAPA LOCALA -19.02.2015 —

SUBIECTUL |

Pe multimea M = (O, oo) se considera legea de compozitie ¢: M X M — M notata
cu @(x,y) = x =y, care indeplineste conditiile:
1. (x+1)*xx=1,(V)x € M;
2. (xy) * z=x(y* z), (V)x,y,z € M, unde xy reprezinta produsul numerelor x si .
Se cere:

a. Sa se calculeze V2 * (\/E + 1);
b. Sa se studieze daca ¢ este asociativa;
c. Sa se studieze daca ¢ admite element neutru.

SUBIECTUL I

Si se calculeze [(e?* — e 2*)Ve* —e~*dx,x > 0,n € N,n > 2.

SUBIECTUL I

Fie (G,”) un grup. Aritati cd daci f: G — G, f(x) = x~! este un automorfism al
grupului G, atunci G este abelian.

SUBIECTUL IV

a. Sasearatecaln(l+x) <x,(V)x = 0;

5 5 1 - 1
b. Sa se demonstreze ca dacd a > 0 atunci lim n [
n—oo 0 a+xm

x™ a+1

dx = In—.
a

NOTA : Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este punctat cu 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



